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Filiera tehnologica: profilurile tehnic, servicii, resurse naturale si

protectia mediului

CLASA AXII- A

BAREM DE CORECTARE

Subiectul I
Pe multimea R a numerelor reale se considera legea de compozitie ” x 7 definita prin:

xxy=uzy —3(x+y)+ 12, oricare ar fi z,y € R.

a) Ardtati cd multimea M = (2,4) este parte stabild a lui R in raport cu legea ” .

b) Aratati cd 26 < zyz — 3(zy +yz + z2) + W x +y + 2) < 28, Vx,y,z € (2,4).

¢) Rezolvati in R ecuatia: gxx*---xx ==x
—

de 2023 de ori

a) |zxy=2y—3x—-3y+9+3=(x-3)y—3)+3€(2,4),Vz,ye (2,4)= M | 2p
este parte stabila a lui R in raport cu legea ”*”.

b) | (xxy)*xz=ayz—3(ay+az+yz)+9(r+y+2)—24 1p
Din a) avem (z xy) x z € (2,4), Va, y, z € (2,4) = 26 < zyz — 3(zy + 2z + | 2p
yz) +9(x +y+2) <28, Vr,y,z € (2,4).

c) |axxx---xx=(v—3)20? + 3, de unde ecuatia devine (v — 3)?°* =z — 3 2p
—

de 2023 de ori

cu solutiile x1 =3 gl 20 =4 1p




Subiectul II
Fie polinomul f = X3 — 3X 4+ m, unde m € R si x1, x2, x3 radicinile sale.

a) Pentru m = 2, determinati radéacinile polinomului f.

b) Arstati c& pentru orice m € R, z¥ + 23 + 23 — 18 = 0.
1 2 3

¢) Determinati valorile lui m € R pentru care f are toate radacinile intregi.

x; €72 = x; € {£1,+2}, de unde obtinem m = +2.

a) Pentru m = 2, polinomul este f = X3 — 3X + 2. Numirul « este ridacini a | 2p
plimomului f & f(a) =0« (a—1)(a? +a—2) =0. Se obtin oy = ap = 1 i
a3 = —2.

b) | ; radicind a polinomului f = 2} —3x; + m=0,¥i € 1,3 1p
= 2} -3 +mx; =0,Vie 1,3 = > 2} —-3> 22 +md> x; =0. 1p
Din relatiile lui Viete, urmeaza concluzia. 1p

c) Din relatiile lui Viete, avem @1 +x2 + 3 = 0, 217923 = m si 23 + 23 +23 =6. | 2p




Subiectul III
Se considers functia f : (0;+00) — R, f(z) = zIn®z.

a) Determinati primitiva functiei f al cérei grafic are in punctul de abscisd zg = e tangenta
Y = ex.

b) Se considers functia g : (0;+00) — R, g(x) = 5% Aflati numérul real a > e pentru care

z2lnzx”
aria subgraficului delimitat de dreptele x = e, = a si graficul functiei g este 2

5-
¢ Inz
—d
/1 z(1+Inx) .

a) | [zIn*zdx = %Z(lnzx—lnx—i—%) +C. Notdm F(z) = %z(lnzx—lnx—i-%) +C | 1p
o primitiva a functiei f.

¢) Calculati:

Ecuatia tangentei la graficul functiei ' in punctul de abscisa xg = e este:

y— F(e) = f(e)(x —e), unde F(e) = % + Csi f(e) = e. Inlocuind in ecuatia
tangentei, obtinem:

Yy =exr — % + C, de unde obtinem C = %, iar primitiva cautata este: 1p
2 1 3 2
F(z):%(ln2xflnx+§)+%
b) 1p
A /a (2)d /alnxd Inzje  In®a-—1
= €T €Tr = —ar = =
Y .z 2 le 2
3 p
Azi — In*a=4sicuma>e = a=é>
c) 2p
c 1 “l+nz—1 °1 ¢ 1
/de:/ de:/ ,dx_/ v
1 z(l+1nx) 1 z(l+1Inz) 1z 1 z(l+1nx)
1p

lnxﬁ —In(1 —&—lnx)ﬁ =Ilne—In2= lng




Subiectul IV Se considerd functia f : [0,1] — [0, +00) continui cu proprietatea ci
f(z) = f(1—=x), Yz €0,1]. Aratati ca:

1 z+f(z) _1
a) o 327 4T = 3-

1 94
b) fo 1-;2-2j'(1:6)dm:0'

— 2J=0 = J=0

a) Cu schimbarea de variabila u=1-x, obtinem: 2p
04 _ 1q_
1:7/ 1—u+ f(1 u)du:/ 1 u+f(u)du
1 1+2f1—w) o 14+2f(u)
P142f(u) £ (u) ' 1 N
u) —u— f(u
I:/ du:/ldu—I:>2I:1:>I:f
0 1+2f(u) 0 2
b) 2p
boor—1 Yol —w)—1 b1 2u
=) T ge= | YT gy S qu=—1J
/0 1+2f(z)"" /O T+2f1—u" /0 T+2f(u) "
1p




