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Filiera tehnologica: profilurile tehnic, servicii, resurse naturale si
protectia mediului

CLASA AIX - A

BAREM DE CORECTARE

Subiectul I
Fie expresia E(z) =4 -{x}?> —4-{z} + 1, unde z este numér real.

a) Verificati dacs numérul @ = 4 - E(—3) 4 1 este numar natural prim.
b) Aritati ci E(v/2023 + 1) = E(v/2023 — 1).

¢) Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia E (iiig) =0.

a) | {—1} =4 = a=2, prin urmare a este numar natural prim. 2p

b) | {V2023+1} = /2023 + 1 — [\/2023 + 1] = /20234 1 — [/2023] — 1 = {/2023} | 1p
{v2023 — 1} = v/2023 — 1 — [v/2023 — 1] = /2023 — 1 — [/2023] + 1 = {1/2023} | 1p
— E(V2023 +1) = E(v/2023 — 1)

2245\ _ 2245 2 _ 22457 _ 1
o) |E(GES)=0e B -1) =0s{5}=3 1p
RS _ (Bl =je Bl =27clsizee 2r+1 e {£1;42}. 1p
Se obtin valorile z = 0 si x = —1 care verifica ecuatia. 1p

Subiectul IT
Se considera numerele naturale impare consecutive date sub forma urmétorului tabel, in care
linia n contine n numere:

1

3 95

7T 9 11
13 15 17 19

a) Calculati suma elementelor de pe primele 7 linii.

b) Determinati primul si ultimul element de pe linia n.



¢) Stabiliti pe a cata linie se afla numarul 2023.

a) Pe primele 7 linii sunt 28 de numere, iar suma lor este: 2p

k=28

S=Y (2k—1)=28

k=1
b) | Pe primele n — 1 linii sunt w numere 1p
Primul element de pe linia n este a ., = 2[@ +1]-1=n* -n+1 |1p
Ultimul element de pe linia n este Uiy, = 2[@ +n]—1=n*4+n—-1|1p
c) | Trebuie s& aflim n pentru care are loc: (n —1)n+1<2023 <n(n+1)—1 1p
Se obtine n = 45 1p

Subiectul III

a) Fie a, b, c € R* astfel incat ¢ + % = 0. Ar#tati ca ecuatia ax? + bx + ¢ = 0 are radicini
reale de semne contrare.

b) Daci a, b > 4, atunci cel putin una din ecuatiile:
22+ar+b=0 , 22+br+a=0

are o radacina reala.

a) %—I—%ZO = ac=—-b> = A=5b>0 = ecuatia az? + bz +c=0are | 2p
doua solutii reale.

Din relatiile lui Viete, 120 = £ = —Z—Z < 0 = x1,x2 sunt de semne | 1p
contrare.

b) Dacd a > b, atunci Ay =a? —4b>a? —4a >0 = ecuatia 22 +ax+b=0 | 2p
are cel putin o radacina reala.

Daci b > a, atunci Ay = b?> —4a > b?> —4b >0 = ecuatia 2> + bz +a =0 | 2p
are cel putin o radacina reala.

Subiectul IV
Se considera triunghiurile ABC si A'B'C".

—
a) Daca M este mijlocul segmentului AB, aratati ca OM = %OA + %O@



b) Demonstrati ca O@ = %(O—Zl + O? + (ﬁ), unde G este centrul de greutate al triungiului
ABC.

¢) Ardtati cd dacd centrele de greutate ale celor doud triunghiuri coincid, atunci
e N
AA"+ BB'+CC" =0.

a) | AM = L(AB + AC) = A0+ OM = L(A0 + OB + 40 + OC) 2p
=>O—]\>/[:%(ﬁ+ﬁ)

b) | AG = 2AM = AC = L(AB + AC) 1p
E+O?:§(m+0?+ﬁ+0?):ﬁzé(ﬁ+@+@) 2p

¢) | 0G=L0A+0B+0C) (1)
OG' = LA + 0B’ + ") (2) 2p
Din (1) si (2), rezulta ca OA - ﬁ + O?‘F @ + o — W =0, de unde | 2p
rezulta concluzia.




