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Filiera tehnologica: profilurile tehnic, servicii, resurse naturale si

protectia mediului

CLASA AX-A

BAREM DE CORECTARE

Subiectul I

a) Determinati multimea M = {z € R|log2(2* — 1) < logs 229_1 }.

b) Rezolvati in R x R sistemul:

2.1;?/ _ 2121/ —9
3lg(2y—;c) -1

c) Fiea, b€ R, cua>b>0sia?+b?=23ab. Aratati ci:

1 1 1
In= b) =ln——=(a—b) = =(I Inb
n5(a+ ) n\/ﬁ(a ) 2(na+ nb)

a) | Inecuatia logy(2* — 1) < logs 2°=1 este echivalenta cu log, (%)2 <0 1p
S0< il cl=1<22<d= M= (0;2)
1p
b) Din prima inecuatie a sistemului = (2m27/ )2 —257 —2=0 1p
Cu notatia t = 2°7", ecuatia devine t2 —t —2 = 0, cu solutiile t = -1 it =2 | 1p
Dint =2 = ¢ — y = 4, iar din a doua ecuatie a sistemului avem 2z —y =1, | 1p
solutia finala fiind S = {z = 9;y = 5}
c) | a®+b?=23ab = (a+b)?=25absi (a—b)?=2lab 1p
In £ (a+b) =Iniv25ab =In Vab
In \/%(a —b)=In \/%\/ﬂab =Invab
%(lna—i—lnb):ln\/% 1p




Subiectul II
Se considera functia f : (1;+00) — R,

f) = g bt 1
= log, 3 log, 9 log,, 32023 . log, 32024
a) Aratati ca m = % — %ﬂ, Vn € N*.

b) Calculati f(3).

¢) Ardtati ca functia datd este injectiva, dar nu este surjectiva.

1 1 _ ntl1-1 __ 1 *
a) n nt+l n(tz,+1) - 7L(n+1)vn € N 1p
1 2023
b) flx) = (logi 3)2 (ﬁ +o Tt 2023%2024) = (logi 3)2 (1 - ﬁ) = (logi 3)Z 2024 2p
f3) = 3653 1p
¢) | Fie f(z1) = f(z2) = (log,, 3)* = (log,, 3)> = x1 = w2, adica functia f este | 1p
functie injectiva.
Functia f este o functie strict pozitiva, prin urmare Imf # R, agadar functia | 1p
f nu este surjectiva.
Subiectul ITI
Se considera functia f : R — (0;+00), f(z) = 3*.
a) Aratati cd f(0) + f(—1) + -+ f(—100) < 3 f(1).
b) Rezolvati ecuatia f(2v/z) + 3 = 4f (/).
¢) Demonstrati cd pentru orice numere reale a, b, cu a > b are loc relatia:
af(a) +bf(b) = bf(a) +af(b).
a) | fO)+ D+ )+ f(-100) =1+ 3+ + gm0 = 53— 370) 2p
33— 3tw) < 3f(1) = 3 — 310 < 3 (Adev.) 1p
b) Prin inlocuire, ecuatia devine 32vV% + 3 = 4 - 3V*. Notam y = 3V*, de unde | 2p
rezults ecuatia t2 — 4t + 3 = 0, cu solutiile t; = 1§ity =3 = z; = 0 si
To = 1.
¢) | Inlocuind f(a) s f(b), inecuatia devine: a-3*+b-3">b-3%4a- 30| ;3
= (a—b)-3"">a-b|:(a—b) >0 = 3"">1 = a—b>0 (adev.) | 2p




Subiectul IV
Fie z1, 22, 23 € C, astfel incat |z1| = |z2| = |23]| =1 81 21 + 22 + 23 = L.

a) Aratati cd 77 = i, Z

V)

— 1 - _ 1 .x 1 1 1
= Z3—z3§1caZ1+22—|—23_1.

s 1 1 1
b) Calculat;l 22023 + 22023 + 2023 -
1 2 3

5= (z1+22)(22+23)(23+21)
- 212223

¢) Ardtati cd numéarul este numar real.

a) |zi|2:1<:>zi-2i:1<:>2i:%,Vziel,i?) 1p
Tttt =atntn=atatn=1=1 1p
b) | (;1+22+ 23)(% + % + %) =16 (21 + 22+ 23) (2223 + 2123 + 2122) = 212223 | 1p
= (21 + 22) (2223 + 2123 + 2122 + 23) = 0 = (21 + 22)(21 + 23)(22 + 23) = 0. 1p
Daca z1+20=0 = z3=1 s 22%23 + 22%23 + 22%23 =1 1p
1 2 3
Analog daca z1 + 23 = 0 sau 2o + 23 = 0.
c) |zeRe2z=2% 1p
7= (21 4 22) (22 + 23) (23 + 21) _ (21 4 Z2)(Z2 + Z3)(Z3 + 1) _
Z122%3 212223
1 1y\(1 1y\(1 1 Ip
G+a)GEG+5)E )
111 =7
Z1 22 23




